
เอกสารประกอบการอบรมในโครงการตวิ สอวน. ประจำป ีพ.ศ.2565 โรงเรยีนเบญ็จะมะมหาราช
เวลา 7:30-8:30 วันที่ 8 กรกฎาคม 2565

ชือ่-สกลุ:

Theme: Combinatorics หลักการนับเบื้องต้น, โจทย์ปญัหาเชาวน์ – การนับ การจัดกล ุม่, หลักรังนกพริาบ (pigeon
hole principle), หลักเพิม่เข้าตัดออก (principle of inclusion and exclusion)

1. พจิารณาตารางด้านลา่ง มชีอ่งสามชอ่งทีถ่กูแรเงาไว้แล้วดังรปู จงหาวา่ต้องแรเงาอยา่งน้อยทีส่ดุอกีก ีช่อ่ง ตารางนี้จงึจะมี
แกนสมมาตร 2 แกน

Solution:

2. มนีากับเมษาเลน่เกมกัน โดยกตกิาของเกมมดัีงนี้ มนีาจะเลอืกจำนวนนับหนึง่จำนวนในชว่งต้ังแต ่ 0 ถงึ 999 คณูจำนวน
น้ันด้วย 2 และสง่ตอ่ให้เมษา เม ือ่เมษาได้รับ เมษากจ็ะบวกจำนวนทีไ่ด้รับด้วย 50 แล้วสง่กลับไปให้มนีา ท้ังสองคนทำเชน่
นี้ ไปเร ือ่ยๆ คนทีช่นะคอืคนสดุท้ายทีผ่ลติตัวเลขทีม่คีา่น้อยกวา่ 1000 ถ้าให้ N เปน็จำนวนเร ิม่ต้นทีน้่อยทีส่ดุท ีท่ำให้มนีา
เปน็ผ ู้ชนะ จงหาผลบวกเลขโดดของN

Solution:

3. ให้X = {1, 2, 3, . . . , 1000} จงหาจำนวนสับเซต็ {a, b} ของX โดยที่a < b และ a · b เปน็พหคุณูของ 5

Solution:

1 เอกสารจัดเตรยีมโดย พีพ่ลอย นวพรรณ วัฒนาวานชิกลู
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4. กลอ่งใบหนึง่บรรจลุกูบอลสแีดง 28 ลกู สเีขยีว 20 ลกู สเีหลอืง 19 ลกู สขีาว 11 ลกู และสดีำ 9 ลกู จงหาจำนวน
ลกูบอลทีน้่อยทีส่ดุท ีต้่องหยบิออกมาทีท่ำให้เรามัน่ใจวา่จะมไีด้ลกูบอลอยา่งน้อย 15 ลกู ทีม่สีเีหมอืนกันหมด

Solution:

5. มจีำนวนนับทีน้่อยกวา่หรอืเทา่กับ 2022 ท้ังหมดกีจ่ำนวนทีห่ารด้วย 3 และ 4 ลงตัวแตห่ารด้วย 5 ไมล่งตัว

Solution:

6. (Challenging) ฟา้เลน่เกมทายวันเกดิของส้มในเดอืนกันยายนซึง่เปน็เดอืนเกดิของส้มพอดี ถ้าฟา้ทายวันทีเ่กดิของส้มถกู

ส้มจะให้ของขวัญกับฟา้ ซึง่ในเดอืนกันยายน ส้มจะพดูความจรงิในวันทีต่รงกับวันเกดิของเทา่น้ัน และโกหกในวันอืน่ๆ

ท้ังหมด โดยส้มพดูกับฟา้ในชว่ง 3 วันทีต่ดิตอ่กันในเดอืนกันยายน ดังนี้

• วันแรก ส้มพดูวา่ “ฉันพดูโกหกในวันที่ 7, 11, 14, 18, 20, 23, 26 และ 29”

• วันตอ่มา ส้มพดูวา่ “วันนี้เปน็วันที่ 6, 10, 11, 13, 14, 17, 18, 22, 23, 25, 26, 28 หรอื 29”

• และวันสดุท้าย ส้มพดูวา่ “ฉันพดูโกหกในวันที่ 5, 10, 13, 16, 17, 22, 25 และ 28”

จากข้อมลูทีใ่ห้มา วันเกดิของส้มคอืวันทีเ่ทา่ไหรใ่นเดอืนกันยายน

Solution:

Notes:

2 เอกสารจัดเตรยีมโดย พีพ่ลอย นวพรรณ วัฒนาวานชิกลู
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